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(Questoes sem justificativas nao serao consideradas, portanto apresente as justificativas para cada solugao.)

Nome: Matricula:

Questao 1: (1,5 pontos)
(a) Enuncie o Postulado de Dedekind;

(b) Determine o supremo e infimo (caso existam) de X = {a" : n € N*}, coma € Q e
0<a<l.

Questao 2: (2,0 pontos)
(a) Enuncie os principios de Indugao Finita e da Boa Ordenagao;
(b) Mostre que:

(b.1) 1+ n < 2n, para todo inteiro n > 0

(b.2) 2™ < n!, para todon >4, n € N.
Questao 3: (2,5 pontos)

(a) Defina conintuidade e continuidade uniforme de uma funcado f num ponto a de seu

dominio;
(b) Seja f:R — R continua e B um conjunto aberto. Mostre que f~(B) é aberto;

(c) Seja f: (0,00) — [—1,1] dada por f(z) = seni. Mostre que f nao ¢ uniformemente
continua.

Questao 4: (2,0 pontos)

(a) Enuncie o Teorema da Convergéncia Mondtona.

24+ a,
o

(b) Seja (an),>1 uma sequéncia definida recursivamente por: a; = 3, a,41 =

(b.1) Mostre que (ay,),>1 é decrescente;

(b.2) Mostre que a,, > -, para todo n > 1;

L
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(b.3) Conclua que (a,)n>1 é convergente e calcule seu limite.



Questao 5: (2,0 pontos)
(a) Defina ponto aderente e ponto de acumulagao;

(b) Mostre que para todo conjunto X C R, X’ é um conjunto
fechado;

(c) Mostre que o fecho de qualquer conjunto é um conjunto fe-
chado.
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